Satz von Menelaus. (Bild) Eine Gerade schneidet die
(gef. verldngerten) Seiten eines Dreiecks so, dafl das
Produkt der Teilverhéltnisse, das ihre Schnittpunkte
mit den drei Seiten bilden, den Wert —1 hat:

AZ BX CY
ZB XC YA

1. (D.3)




Beweis: Wenn eine Gerade die Seiten eines Dreiecks (bzw. deren Verldngerungen) schnei-
det, so kann dieses nur geschehen, indem entweder keine Seite direkt geschnitten wird (Fall 1,
Bild a) oder zwei Seiten innere Schnittpunkte mit der Geraden haben (Fall 2, Bild b). Anders
ausgedriickt, miissen entweder alle drei Seiten oder nur eine Dreieckseite verldngert werden. In

beiden Fillen bezeichnen wir mit hq, he, hg die Léngen der Lote von den Eckpunkten A, B, C
des Dreiecks auf die Gerade g(Y, Z). Die Strahlenséitze liefern uns nun unter Beriicksichtigung
des Vorzeichens (positives bei innerer, negatives bei duflerer Teilung) folgende Gleichungen

Pl 12 A2 _ Ml BX _ h oy _  hs
" ZB  hy’ XC  hs’ YA k'
AZ by BX  hy CY  hs
F 11 . — - = — _— = _ = —
b2 25~ X YA  hy

die jeweils miteinander multipliziert direkt die behauptete Gleichung ergeben:

AZ BX CY = m-hp-hs _ |
ZB XC YA  hy-hg-hy



