P sei ein Punkt im Innern eines Dreiecks ABC. Das Lotfulpunktdreieck von P
hat dann die Seitenldngen
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wobei x, y, z die Abstdnde von P zu den Eckpunkten A, B, C' und R der Um-
kreisradius des Dreiecks ABC' ist.



Beweis: Mit D, E als Fulpunkte der Lote von P auf die Seiten BC, C'A gilt fiir die
Winkel £ PDC = L{PEC = 90°, d. h., die Punkte P, D, C, E liegen sdmtlich auf einem Kreis
mit CP = z als Durchmesser (Bild a). Nun kénnen wir den Sinussatz in seiner erweiterten
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Form (vgl. Aufgabe D.5) beziiglich des Winkels £ BC'A = 7 einmal auf das Dreieck EDC, zum
anderen auf AABC anwenden:
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Eliminieren wir hieraus sin+y, so folgt die Seitenlénge DFE = zsiny = c¢z/(2R). Analog verfahren
wir mit den beiden anderen Sehnenvierecken PEAF und PF BD und erhalten
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Bemerkung: Auch im Falle, daf} einige der Lotfulpunkte auf den Verlédngerungen der Seiten liegen
(Bild b,c) bleibt das Ergebnis dasselbe; wir haben im AEDC' lediglich den Supplementwinkel
£BCE = 180° — 7 zu nehmen, wobei bekanntlich sin(180° — v) = sin~y gilt. In Bild b entartet
das Lotfufipunktdreieck gerade zur SIMSON-Geraden (vgl. Aufgabe D.45).



