Angenommen, a, b, ¢ seien die Seitenléngen eines Dreiecks. Zeige, daf} gilt:
a?(b+c—a)+b*(c+a—0b)+c*a+b—c) < 3abe. (G.13)

(6. IMO, UdSSR, Moskau, 196)



Beweis: Die Einschréinkung, dafl a, b und ¢ die Seiten eines Dreiecks sind (und damit die

Dreiecksungleichungen erfiillen miissen) ist unnétig, denn wir konnen zeigen, dafl die Behauptung

fiir alle positiven reellen Zahlen a, b, ¢ gilt: Nach der SCHURschen Ungleichung (U.40) (s. Aufgabe
U.25) ist ndmlich fiir A =1

a(a —b)(a—c)+bb—c)(b—a)+c(c—a)(c—0b) >0,
—  3abc — (a’b+ d*c — a®) — (VPc+b*a —b*) — (Pa+ b — ) >0,
— 3abc>a*(b+c—a)+b(c+a—b) +cE(a+b—c). O



