..,a, und by,...,b, seien

Tschebyscheffsche Ungleichung. Angenommen, a1,
gleichsinnig geordnete reelle Zahlen:

ap <0 <, ap 2 -+ 2 dn,
oder
by < < by, by > > b,

Dann gilt:
1 & 1 & 1 &
ﬁ '_E l aibi 2 (g '_E l al-) <E 4_5 1 bz> .

Gleichheit gilt genau fiir a; = --- = a, oder by =--- =10,

(U.39)



Beweis: In beiden Fillen gilt beziiglich der jeweiligen Ordnung der Zahlen a; und b; fiir
jedes Paar (i, j)

(a; —aj)(b; — bj) > 0.

Summation iiber beide Indizes und Ausmultiplizieren fiihrt auf die Behauptung:

DD (ai—aj) (b —b;) >0,

(U.113)

i=1 j=1
ZaleZ(l)—ZCLZZb]—ZCL]Zbl—i—Za]b]Z(l) >0 oder
=1 j=1 =1 =1 =1 =1 j=1 —1

n n n
=1 i=1 i=1

Aus (U.113) erkennen wir, dal das Gleichheitszeichen fiir a; = a; oder b; = b; fiir alle Paare
(i,7), also a; = -+ = a,, oder by = --- = b, gilt. O



