Beweise
a+b+

a®b’c® > (abe) "5, a,b,c € RT.

(USA, 1974)



Beweis: Die behauptete Ungleichung ist symmetrisch in den Variablen a, b, ¢, weshalb
wir 0. B. d. A. @ < b < ¢ annehmen diirfen. Da die Logarithmusfunktion Inz in ihrem Defini-
tionsbereich x > 0 streng monoton wachsend ist, folgt aus obiger Annahme Ina < Inb < Inec.
Nach der TSCHEBYSCHEFFschen Ungleichung (U.39) gilt daher

alna+blnb+clne > %b—i—c (na+1Inb+1Inc),

— Ina®+Inb +Inct > In a5 +In e + In ¢
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a+b+c :|

= In (aabbcc) >In [(abc) 3

Die Exponentialfunktion e® ist ebenfalls streng monoton wachsend, woraus sich unmittelbar die
Behauptung ergibt:
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