Beweise oder widerlege folgende Ungleichung fiir a, b, ¢ > 1:

Va—14+vVb—1++vec—1</c(ab+1).
(Cruz Mathematicorum 2078, 1995)




Beweis: Hier hilft eine Substitution, die die Summe der Wurzeln auf der linken Seite

eliminiert: a —1 = 22, b—1 = y2, c— 1 = 22, wobei z,y, z > 0. Die Ungleichung geht damit {iber
in

c+y+z2<y/(22+ D[22+ D)2+ 1) +1].

Nach CAUCHY-SCHWARZ ist aber

rty=a-1+1-y< /(@2 +1)(y>+1)

— r4y+2<z24+V/@2+ D2 +1) <V24+1/(@2+ )2 +1)+1. O




