Vom Inkreismittelpunkt I eines Dreiecks ABC werden Strecken zu den Eckpunkten
gezeichnet; diese zerlegen das Dreieck in drei kleinere Dreiecke. Die Umkreismit-
telpunkte dieser drei kleineren Dreiecke seien O, O, und Os. Man zeige, dafi dann
die Umkreise von AABC und AO;0505 konzentrisch sind.

(USA, 1988)



Beweis: (Bild) Da I der Inkreismittelpunkt des Dreiecks ABC' ist, halbiert AI den
Innenwinkel £KC'AB. Die Umkreismittelpunkte O und O; liegen weiterhin auf der Mittelsenk-
rechten von AB; O1 und O3 auf der Mittelsenkrechten von AI. Bezeichnen wir die Schnitt-
punkte von O10 und AB mit E sowie von O103 und AB bzw. AI mit D bzw. F, so sind
C - die beiden Dreiecke ADF und O1DFE offenbar &hnlich, da
2~ ) sie aufler in den rechten Winkeln noch in den Scheitelwinkeln
LADF = £0O1DEF, also in allen drei Winkeln iibereinstimmen.
Somit ist

LIAB = £030,0.

Ebenso 148t sich zeigen, dafi LIAC = £0,030 ist. AO1003
hat daher gleiche Basiswinkel und ist folglich gleichschenklig.
Vollig analog zeigen wir O0O1 = OQ0», also O0O1 = OO0, = O0s.
Daraus folgt, dafi der Umkreismittelpunkt O des Dreiecks ABC
O, mit demjenigen von AO10503 zusammenfillt. [




