G.22 Für alle spitzwinkligen Dreiecke gilt: tan α + tan β + tan γ = tan α tan β tan γ ≥ 3 √ 3. △ (G.23)

G.22 Beweis: Die Gleichung zeigen wir mit dem Additionstheorem:

tan(α + β) = tan α + tan β 1 − tan α tan β

= tan(π − γ) = − tan γ, und die Ungleichung mit der AM-GM-Ungleichung (alle Tangens sind positiv):

tan α tan β tan γ = tan α + tan β + tan γ ≥ 3^3 √ tan α tan β tan γ, (tan α tan β tan γ)^{23} ≥ 3 =⇒ tan α tan β tan γ ≥ 3 √ 3. □